12. Areas y volimenes

1. AREA Y VOLUMEN DE CUERPOS
EN EL ESPACIO

PIENSAY CALCULA

Calcula mentalmente el area y el volumen de un cubo de
3 m de arista.

: Area: 6 - 32 = 54 m?
3m  Volumen: 33=27 m3

3m

CARNE CALCULISTA
Desarrolla: (3){ + \/E)(Zix - \/E) =9x2-5

2
Factoriza: 4x? + 2x +% = (2)( + %)

APLICA LA TEORIA

1. Calcula mentalmente el areay el volumen de un cubo
de 5 m de arista.
: Area:
E A=6a?
A=6-52=150m?
- Volumen:
y V=g
Tt m V=5=125m?

2. Calcula el area y el volumen de un cilindro recto
cuya base mide 7,5 m de radio y cuya altura es el do-
ble del radio de la base.

Ay =TR?

Ag=m-752=17671m?

A = 2mAH

A=2 775 15=706,86 m’

A=2A + A

A.=2-176,71 +706,86 =
=1060,28 m?

V=A, - H

R=75m  y_17671.15=2650,72 m?

3. Calcula el area y el volumen de un ortoedro cuyas
aristas miden 8,5cm, 7,4cmy 5,2 cm

c=52cm

a=8.5cm

Area:

A=2(ab+ ac+ bc)
A=2(85-74+85-52+74-52)=291,16 cm?
Volumen:

V=abc

V=85-74-572=327,08 cm3
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4. Calcula el areay el volumen de un prisma cuadran-

gular en el que la arista de la base mide 6 m y su al-
turaesde 11 m

H=11m

Ag= 12

Ag =62 =36 m?
A=41-H

A =4-6-11=264m2
A=2A,+ A
A;=2-36+264 =336 m?
V=Ag-H
V=36-11=39%m’

. Calcula el area y el volumen de un prisma hexago-

nal en el que la arista de la base mide 12 m y su al-
turaesde25m

<

S

A

[=12m 6m
a=+122-6? =+108 =10,39 m
P-a

Ay=" %= Ay=6-12.1039 2= 37404

A =6l-H=> A =6-12-25=1800 m’
A=2Ag+ A,

A;=2-374,04+1800 = 2548,08 m?
V=A,- H= V=37404-25=9351 m’

. El deposito de gasoil de un sistema de calefaccion

tiene forma de ortoedro, cuyas dimensiones en me-
tros son 1,5m x 0,75 m x 1,8 m. Calcula cuanto cuesta
llenarlo si el precio de cada litro de gasoil es 0,55 €.
Si la calefaccion consume uniformemente todo el ga-
soil en 120 dias, ;cuanto se gasta diariamente en ca-
lefaccion?

c=18m

b=0,75m

Cuesta:
15-0,75-1,8-1000-0,55=1113,75 €
Gasta diariamente:
1113,75:120=9,28 €
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2. AREA Y VOLUMEN DE PIRAMIDES
Y CONOS

PIENSAY CALCULA

a) Tienes un recipiente vacio en forma de prisma y otro
en forma de piramide, con la misma base y la misma
altura. Compara la formula del volumen del prisma
con la de la piramide, y calcula cuantas veces tienes
que llenar de sal la piramide y echarla en el prisma
para llenarlo.

b) Tienes un recipiente vacio en forma de cilindro y otro
en forma de cono, con la misma base y la misma al-
tura. Compara la formula del volumen del cilindro con
la del cono, y calcula cuantas veces tienes que llenar
de sal el cono y echarla en el cilindro para llenarlo.

a) Tres veces.
b) Tres veces.

CARNE CALCULISTA
Resuelve la ecuacion:
x2-5
2
X;=X,=1

=x-3

APLICA LA TEORIA

1. Calcula el area y el volumen de una piramide cua-
drangular cuya base tiene 7 m de arista y cuya altura
mide 15m
Ag=1?

Ag=T7"=49 m?
Tenemos que hallar la apotema de la pirdmide aplicando el
teorema de Pitagoras:

H=15m
>

35m
/[=7m

h=+/15?+35? =+/237.25 = 1540 m
A=4-7-154:2=2156m?

A=A+ A
A, =49 +215,6 = 264,6 m?

V=La . H
3
V=49.15:3=245m?

. Calcula el area y el volumen de un cono recto en el

que el radio de la base mide 3,5my la altura es el tri-
ple de dicho radio.

Ag=mr?

Ag=m-357=238,48 m’

Tenemos que hallar la generatriz aplicando el teorema de Pi-
tagoras:

10,5m
@

h=

35m

G=1057+357 =/1225 = 11,07 m
A =niG

A =m-35-11,07=12172 m?
A=A+ A

A =3848+121,72 =160,2 m?

1
V=—"ryh
3 B

1/=38,48-10,5: 3 = 134,68 m?

. Calcula el area y el volumen de una piramide hexa-

gonal cuya base tiene una arista de 8 my cuya altura
esde23m

Tenemos que hallar la apotema de la base aplicando el teo-
rema de Pitagoras:

H=23m Yo
>
[=8m 4m
a=+/82-47 = /48 =693 m
P-a
A=1"9
T2

Ay=6-8-6,93:2=166,32 m’?
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Tenemos que hallar la apotema de la pirdmide aplicando el b) El volumen de uno de los cuerpos es igual a la suma

teorema de Pitagoras: de los volimenes de los otros dos. ;Cual es la rela-
cion?
a) Volumen del cilindro: mR3

E, Volumen del cono: l7t/-?3

o h 3

=

Volumen de la semiesfera: %nFP
b) Volumen del cilindro = Volumen del cono + Volumen de la
P 6,93 m semiesfera.
[=8m ;
CARNE CALCULISTA
h=+/237 + 6,932 =+/577,02 = 24,02m )
Resuelve el sistema:
I-h

At x v
A =6-8-2402:2=576,48 m’ ) 3 4L y_6y-8
A=Ag+ A "4 =y5
A;=166,32 +576,48 = 742,8 m?
V= %AB -H APLICA LA TEORIA
V=166,32-23:3=1275,12 m?3 11. Calcula el area y el volumen de un tronco de pira-

mide cuadrangular sabiendo que:

10. Una tienda de campaiia tiene forma de cono recto; el * La arista de la base mayor mide 16 m

radio de la base mide 1,5 m y la altura es de 3 m. El * La arista de la base menor, 12m
metro cuadrado de suelo cuesta 15 €, y el de la parte e La altura mide 20 m
restante, 7 €. ;Cuanto cuesta el material para cons- A =2
truirla? B ) )
Ag =16%=256m

A =TR? .y
Ag=m-152=707 m’ %=k

B s o _ Ag =122=144 m?
Tenemos que hallar la generatriz aplicando el teorema de Pi- :

Tenemos que hallar la apotema del tronco de pirdmide apli-
cando el teorema de Pitégoras:

tagoras:

l,=12m
= 6 T
S S £
L h S h
i =
R=15m '/ 6m
/,' 8 2m
G=+152+3% =+/11,256 =3,35m T
1=16m Zm
A =nhG
AL:n' 1’5 . 3’35: 15’79 mZ /7=\/202+2Z =+/404 =2[],10m
Coste: 7,07 - 15+ 15,79 - 7= 216,58 € A=4. /1;/2 h
3. AREA Y VOLUMEN DE TRONCOS A =4.18412 00 1_ 11256 m?
Y ESFERA
A=Ay + A + A
PIENSAY CALCULA L
A;=256+144 +1125,6 = 15256 m?
Aplicando las formulas del volumen: 1
a) Calcula el volumen de los siguientes cuerpos en fun- V= E(A& Ay, Ay - Ay ) H
cion de R: cilindro, cono y semiesfera. Vo (256 4144+ 756 144 ) 203 = 394667 m

12. Calcula el area y el volumen de un tronco de cono
sabiendo que el radio de la base mayor mide 7 m; el
de la base menor, 4 m; y la altura, 11 m
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Ag =m- R?
Ag =1 -72= 153,94 m?
Ag=m-r’

Ag =T 42 =50,27 m?
Tenemos que hallar la generatriz del tronco de cono aplicando
el teorema de Pitagoras:

Mm

H=

3m

G=117+32 =130 =11.40m
A=n(R+r)-G

A =T-(7+4)-114=39396 m’
AT=ABW +ABZ+AL

A= 153,94 + 50,27 + 393,96 = 598,17 m?

1
% :E(AB]+ABZ +JAy Ay, ) H
V=(153.94+50,27+/153.94 - 50,27 ) - 11 : 3=1071,32 m?

13. Calcula el area y el volumen de una esfera cuyo ra-
dio mide 7.5 m

—

A=4nR?
A=4m-752=

4
V="rnp
31'C

V=4:3.-1-75°=1767,15m3

706,86 m?

4. LA ESFERA Y EL GLOBO TERRAQUEO

PIENSAY CALCULA

Sabiendo que un metro es la diezmillonésima parte del
cuadrante de un meridiano terrestre, y suponiendo que el
globo terraqueo es una esfera perfecta, calcula la longi-
tud de un meridiano y la longitud del Ecuador. Exprésalo
en kilometros.

Ecuador Meridiano

Longitud de cada uno: 4 - 10 000 000 = 40 000 000 m = 40 000 km

CARNE CALCULISTA

Calcula la altura de un triangulo isésceles en el que los
lados iguales miden 7,4 metros y el desigual 4,5 m

h=5.87m
APLICA LA TEORIA

14. Expresa de forma aproximada en grados y minutos la
longitud y la latitud de: Sevilla, Ourense, Castellon y
Albacete.
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15. Si la longitud del Ecuador es de unos 40000 km, cal-
cula la distancia que se recorre sobre el Ecuador al
avanzar 1° en longitud.

40000:360=111,11 km

16. Busca en el mapa las ciudades cuyas coordenadas
geograficas son las siguientes:
a)2°28' 036°50' N
b)3°41' 040°24' N
c)4°25' 036°43' N
d)5°34' 042°36' N
b) Madrid.
d) Leon.

a) Almerfa.
¢) Mélaga.

17. Si la longitud de un meridiano es de unos 40000 km,
calcula la distancia que se recorre sobre un meri-
diano al avanzar 1° en latitud.

40000:360=111,11 km

18. Calcula de forma aproximada la distancia que hay
entre las localidades de Dos Hermanas (Sevilla) y
Avilés (Asturias) si las coordenadas geograficas de
ambas localidades son mas o menos las siguientes:

¢ Dos Hermanas: 5° 55’ 0,37°17' N
e Avilés: 5°55’' 0,43°33' N
43°33'-37°17' =6° 16’ =6,27°
40000 : 360° - 6,27° = 696,67 km



EJERCICIOS Y PROBLEMAS
1. AREA Y VOLUMEN DE CUERPOS EN EL ESPACIO

19. Calcula mentalmente el area y el volumen de un cubo
de 4 m de arista.

Area:

A=6a?
A=6-42=96m?
Volumen:

V=al
V=43=64m3

20. Calcula mentalmente el area y el volumen de un or-
toedro cuyas aristas miden 10 m,8my2m

b=8m

a=10m

Area:

A=2(ab+ ac+ be)
A=2(10-8+10-2+8-2)=232m?
Volumen:

V=abc

V=10-8-2=160m3

21. Calcula el area y el volumen del prisma pentagonal
del siguiente dibujo:

H=9cm

a=275cm—xr—> |=4¢cm

AB:%

Ay=5-4.2,75:2=215cm?

A =5/-H= A =54.9=180 cn?

A =24+ A = A=2.275+180 = 235 o2
V=A, H= V=215-9=247 5 cm?

22. Calcula el area y el volumen de un cilindro recto en
el que el radio de la base mide 12,5 my cuya altura es
de 27,6 m
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R=125m
Ay =mR?
Ag=m- 12,57 =490,87 m?
A =2mRH
A=2-m-125-276=2167,70 m’
A=2A+ A
A:=2-490,87 +2167,7 = 3149,44 m?
V=Ag-H
V/=490,87 - 27,6 =13548,12 m?

2. AREA Y VOLUMEN DE PIRAMIDES Y CONOS

23. Calcula el area y el volumen de la piramide penta-

gonal del siguiente dibujo:

[=3,8cm

9,5¢cm
>

H=

_P-a

' 261 cm
2

Ag=5-38-2,61:2=24,80cm’

Tenemos que hallar la apotema de la pirdmide aplicando el
teorema de Pitagoras:
h=+/2,6%+95? =+/97,06 =9,85m
P
2
A =5-38-985:2=9358 cm?
Ar=Ag+ A
A;=248+9358=118,38cm?

Ag=

v=>la,H
3
V=248.95:3=7853 cm’®
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Calcula el area y el volumen de un cono recto en el
que el radio de la base mide 43,5 m y cuya altura es
de 1256 m

Ag=TR?

Ag=m- 4357 =5944,68 m?

Tenemos que hallar la generatriz aplicando el teorema de Pi-
tagoras:

1256 m
)

H=

435m

R=435m

G =/4357+125,6 = \/17667,61 =132,92m
A =nhRG

A =T-435-132,92 = 18164,75 m?

A=A+ A

A, =5944,68 + 18 164,75 = 24 109,43 m?

V=_a.H
3

/=5944,68 - 125,6 : 3=248883,94 m?

Calcula el valor de una pieza de acero con forma de pi-
ramide cuadrangular en la que la arista de la base
mide 3 cmy la arista lateral 7 cm. El precio de las pie-
zas es de 40 €/kg. La densidad del acero es 7,85 kg/L

3cm

Tenemos que hallar el volumen:
v=>la,H

3
Ay =1*= A;=32=9cm?
V:%-9-7:21 em? = 0,021 dm = 0,021 L

Masa =0,021-7,85=0,16 kg
Valor=0,16-40=6,4 €

3. AREA Y VOLUMEN DE TRONCOS Y ESFERA

26. Calcula el area y el volumen de un tronco de pira-

mide cuadrangular sabiendo que la arista de la base
mayor mide 15 cm; la arista de la base menor, 9 cm; y
la altura, 10 cm

AB1 = /12
Ag = 152 = 225 cm?
AB2 = /22

Ag = 92=81cm?

Tenemos que hallar la apotema del tronco de pirdmide apli-
cando el teorema de Pitégoras:

l,=9cm

1
1
[ h
}_w._ J S
v’ 1
/, :E

/;=15cm 3cm
h=~+102+32 =+/109 =10,44 m

AL:4-M-h
2

15+9

A =4 -10,44 = 501,12 cm?

A= AB‘ + ABZ +A
A;=225+81+501,12=807,12 cm?

V=gt A+ A ) H

V=(225+81++/225-81) - 10:3=1470 m?

21. Calcula el area y el volumen de un tronco de cono

sabiendo que el radio de la base mayor mide 4 m, el
de la base menor es la mitad y la alturaes 7m

Ag = nR?

Ag =T 42 =50,27 m?

Ag = nr?

Ay =T 22=12,57 m?

Tenemos que hallar la generatriz del tronco de cono aplicando
el teorema de Pitagoras:

=7
@

2m

G=7+22 =53 =7.28m
A=n(R+r)-G

AL:TIS (4+2)-7,28=137,22m?
AT:AB1 +ABZ+AL

AT: 50,27 + 12,57 + 137,22 = 200,06 m?

V= (A g+ A A ) H
v =(5027+1257+/50,27 - 1257 ) - 7:3 = 20528 m’

28. Calcula el area y el volumen de una esfera cuyo ra-

dio mide 5,25 cm

N

A=4nR?

A=4m - 5,257 = 346,36 cm?
V=4/3rnR?
V=4:3-1-525°=606,13 cm?



29. Las dimensiones en centimetros de un cartéon de
leche de un litro son 9,5 x 6,4 x 16,5. Si lo construyé-
semos de forma esférica, jcuantos centimetros cua-
drados de carton ahorrariamos?

Area del cartén de leche:
2(95-6,4+9,5-16,5+6,4-16,5) = 646,3 cm?
Radio de una esfera de volumen un litro.
A3 4t
=1 MB=—
3 3

R=3l-3 —062dm=62cm
4nt

Area de la esfera de un litro:
A=4m - 6,22 = 483,05 cm?
Ahorrarfamos: 646,3 — 483,05 = 163,25 cm?

4. LA ESFERA Y EL GLOBO TERRAQUEO

30. Expresa de forma aproximada la longitud y la latitud
de Valencia y Zaragoza.
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31. Busca en el mapa anterior las ciudades cuyas coor-
denadas geograficas son las siguientes:

a)1°52' 039°N
b)2°11"E41°23' N
c)8°39' 042°26' N
d)3°47' 037°46' N
a) Albacete.
c) Pontevedra.

b) Barcelona.
d) Jaén.

32. Calcula la distancia que hay entre las localidades de
Carmona (Sevilla) y Aller (Asturias) si las coordena-
das geograficas de ambas localidades son:

e Carmona: 5° 38’ 0,43°10' N
e Aller:5°38' 0,37°28' N
43°10" —-37°28" =5°42' =5,7°
40000 : 360° - 5,7° = 633,33 km

SOLUCIONARIO

PARA AMPLIAR

33. Calcula el area y el volumen de un cubo de arista
72cm

a=72cm
Area:
A=6-a2= A=6-7,22=311,04 cm?
Volumen:
V=ad
V/=7,2%=373,25 cm?

34. Calcula el area y el volumen de un ortoedro de
a=84cm,b=75cmyc=42cm

c=42cm
b=7,5cm
a=8,4cm
Area:
A=2(ab+ ac + bc)
A=2(84-75+84-42+75472)=25956 cm?
Volumen:
V=a-b-c

V=84-75-42=264,6cm?

35. Halla el area de la siguiente figura:

6m

Parte de abajo: 6 - 6 = 36 m?

Parte de atrés: 6 - 6 = 36 m?

Parte izquierda = parte derecha=6-6—3-3=36-9=27m?
Frontal: 4 -6-3=72m?

Total:2-36+2-27+72=198 m?

36. Calcula la arista de un cubo de 85 m? de area redon-
deando el resultado a dos decimales.

! Area:
5 , Ay=6a?=85m2
Arista:
- -/85:6 =376m
a
a

169
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31.

38.

SOLUCIONARIO

Calcula el areay el volumen del siguiente ortoedro:

c=256m

b=27m

a=45m
Area:
A=2(ab+ ac+ bc)
A=2(45-27+45-256+27-256)=61,16 m?
Volumen:
V=a-b-c
V=45-27-256=311m°

Calcula el area y el volumen de un ortoedro sabiendo
que sus aristas forman una progresion geomeétrica
decreciente de razon 1/2 y que la arista mayor mide
5m

S
il
—
N
3]
3

39.

Area:

A=2(ab+ ac+ bc)
A=2(5-25+5-1,25+25-1,25) = 43,75 m2
Volumen:

V=a-b-c

V=5-25-125=1563m?

A un tarro de miel que tiene forma cilindrica quere-
mos ponerle una etiqueta que lo rodee completa-
mente. El diametro del tarro mide 9 cm y la altura de
la etiqueta es de 5 cm. Calcula el area de la etiqueta.

A =2R-H
A =2m-45-5=14137 cm?

40. Calcula el area y el volumen de una piramide hepta-

gonal en la que la arista de la base mide 2 cm; la apo-
tema, 2,08 cm; y la altura, 11 cm

_P-a
2

_7-2-208
2

Ag

Aq = 14,56 cm?

a.

Tenemos que hallar la apotema de la piramide aplicando el
teorema de Pitagoras:

11 cm

H=

2,08 cm

h=208+117 =/12533 = 11,19 cm

A=7-2-11)19:2=7833 cn?
A=A+ A
A= 1456+ 78,33 = 92,89 om?
V:%AKH

V=1456-11:3=53,39 cm?

Calcula el area y el volumen de un cono recto en el
que el diametro de la base es igual a la altura, que
mide 10 m

Ay =mR?
Ag=m-5=7854m’

Tenemos que hallar la generatriz aplicando el teorema de Pi-
tagoras.

H=10m

R=5m

5m

G=~52+102 =4/125 =11,18m
A =nRG
AL:TE-5-11,18:175,62 m?2

Ar=Ag+A; A =T7854+175,62 = 254,16 m?

V:%AB-H; V/=7854-10:3=2618m°
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42. Calcula el radio de una esfera de volumen 1 litro. 46. Calcula el area y el volumen de una piramide hexa-
gonal en la que la arista de la base mide 7,4 my la al-

tura tiene 17,9 m

Tenemos que hallar la apotema de la base aplicando el teo-
rema de Pitagoras:

V=2 g
3 .
3

LA §

3 4t 37m

=
"
e

[3
fi={4, =062dm=62cm a=~742-372 =41,07 =641 m

43. Una esfera de 4 cm de diametro esta inscrita en un ci- A = P-a
lindro. ;Cual es la altura del cilindro? 2

6-74-641

Ay = = 14232

Tenemos que hallar la apotema de la pirdmide aplicando el
teorema de Pitagoras:

£
o
Altura del cilindro = Didmetro de la esfera =4 cm % h
T
44. Halla el area y el volumen de una esfera de radio
6400 km. Da el resultado en notacion cientifica.
a=641m

h=647+179 =/361,5 =19,01 m

poplh
2

~ 7.4-1901

A =6 = 422,02 m?

Area = 4nR?
rea=4m A=A+ A

A=4m - 64002=5,15- 108 km?
AT =142,3 + 422,02 = 564,32 m?

Volumen = %TCHS

V= %AB H
V-t n.6400°=1,10- 107 km?
3 V=1423.17,9:3 = 849,06 m?
CON CALCULADORA PROBLEMAS

; ; 3
45. Calcula la arista de un cubo cuyo vol_umen mide2m®, 42 caicula el volumen de la siguiente pieza:
redondeando el resultado a dos decimales.

i 2cm
2cm
1 a ‘
/; -----------
a
a £
(&)
Volumen: s, ©
V=a3 2
. 6cm
Arista:

a=3%2=12m Volumen: 63 + 22 - 6 = 240 cm3
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48.

49.

50.

51.

SOLUCIONARIO

Un silo, que es un edificio para almacenar cereales,
tiene forma de prisma cuadrangular. Si la arista de
la base mide 10 m y la altura es de 25 m, ;queé volu-
men contiene?

f Volumen:

: V=As-H

; V=10-10-25=2500 m3
= '
R
=|

/[=10m

Calcula la altura que ha de tener un bote de conser-
vas de un litro, sabiendo que el diametro de la base
mide 8 cm

Area de la base:

Ay =TR?

Ag=m - 42=50,27 cm?

V-d, HoH="L
Ag

H=1000:50,27=19,89 cm=20cm

Las dimensiones en centimetros de un carton de
leche de un litro son: 9,5 x 6,4 x 16,5. Si lo construyé-
semos de forma cubica, ;cuantos centimetros cua-
drados de carton ahorrariamos?

Superficie del cartén:
2(95-6,4+95-16,5+6,4 - 16,5) = 646,3 cm?
Arista del cubo:

&#=1dm3

a=1dm=10cm

Superficie del cubo: 6 - 102 = 600 cm?

Si fuese clbico nos ahorrariamos:

646,3 — 600 = 46,3 cm?

Un tejado tiene forma de piramide cuadrangular. La
arista de su base mide 15 m y la altura es de 5 m. Si
reparar un metro cuadrado cuesta 18 e, ;cuanto cos-
tara reparar todo el tejado?

Tenemos que hallar la apotema de la pirdmide aplicando
el teorema de Pitagoras.

5m 75m

a=+J75"+5 =/8125 =901n

A =4-15-901:2=2703 m?
Coste: 270,3 - 18=48654 €

52. En un helado con forma de cono, 1/5 del contenido

sobresale del cucurucho. Si el radio de la base del
cucurucho mide 2,5 cmy la altura es de 12 cm, ;cuan-
tos helados se podran hacer con 10 litros de masa?

Volumen del cucurucho:

A=25cm 1
- V=—AsH
3

V=m-252-12:3=7854cm?
Volumen del helado:

78,54 - (1+1/5) = 94,25 cm?
N.° de helados:

10000 : 94,25 =106,1 helados.

53. Calcula el volumen de un trozo de tronco de arbol, en

el que el radio de la base mayor mide 15,9 cm; el ra-
dio de la base menor, 12,5 cm; y su altura, 4 m

AB1 =nR?
AB1 =1 15,9%=794,23 cm?
Ag, = nr?

ABz =7 12,57 =490,87 cm?

V- %(AB1+ABZ+4/ABW Ay ) H
V = (794,23 + 490,87 + /794,23 - 490,87 ) - 400: 3 =

=254598,75 cm® = 0,25 m?

. Un cubo de basura en forma de tronco de cono tiene

las siguientes medidas: radio de la base menor, 10
cm; radio de la base mayor, 12 cm; y altura, 50 cm. Si
no tiene tapa, calcula su superficie y su volumen.

AB1 =mr?
AB1 =m-10%=314,16 cm?
Ay =nR?

2
ABz =g - 122 = 452,39 cm?
Tenemos que hallar la generatriz del tronco de cono apli-
cando el teorema de Pitégoras:

2¢cm

__k<

R=12cm

50 cm
@
50 cm
[«p)

H
H

_—r=10cm

G=+502+22 =/2504 = 50,04 cm

A=n(R+r)-G
A =m-(12+10)- 50,04 = 345852 cm?
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A=A +A 58. Calcula el volumen de la siguiente mesa:

1

— — 2

A= ?14,1 6 +3458,52 = 3772,68 om 80 o
v =§(ABI+ABZ+4/A51 A, ) H

V = (314,16 + 452,39+ \/314.16 - 452,39 ) . 50 3 =

=19059,03 cm® = 19,06 litros

10cm

55. Calcula el volumen de la siguiente pieza: V=10-40-80+10 40 . 80 = 64 000 cm = 0,064 m®

59. Una piscina tiene forma de prisma hexagonal. La

6cem . . .
arista de su base mide 12 m y la altura tiene 3,5 m.
c ;Cuanto costara llenarla si el litro de agua tiene un
o precio de 0,02 €7

5 cm Hay que aplicar el teorema de Pitdgoras para hallar la apo-
tema de la base:

Volumen: = %
V=A,-H > -
V=rnl6? — 52) - 23= 794,82 om? £ k
PARA PROFUNDIZAR [=12m 6m
56. Calcula el radio de una circunferencia que mide ——
37,5 m de longitud. a=\12-6 =108 =10.33m
P-a
L=2rR Ay=——
2nfi=315 Ay=6-1210,39:2 = 374,04 m?
A=32 5g7m V=Ay H
V/=374,04-3,5=1309,14 m3= 1309 140 litros.
Coste: 1309140 -0,02=26182,8 €
60. Supongamos que un bote de refresco es totalmente
cilindrico y que el diametro de la base mide 6,5 cm.
57. Calcula el area del segmento circular coloreado de Si tiene una capacidad de 33 cL, jcuanto medira la
amarillo en la siguiente figura: altura?
Ag=TR?
Ag=m - 3,257 = 33,18 cm? = 0,33 dm?
y 33 ol = 0,33 litros = 0,33 dm?
Vor, HoH=L
Ag
%"segmento = Asector - Atria’ngulo H= 033:033=1 dm=10cm
Area del sector:
R R=325cm
A=T0 e
360° "
.32 61. Calcula el volumen de la siguiente pieza:
A=T 2 60°= 471 m?
360°
Hay que aplicar el teorema de Pitadgoras para hallar la
altura:
G
J 2
V=m-22-4-15=7540cm®
62. Calcula el volumen de la Tierra sabiendo que el radio

15m mide 6 400 km. Da el resultado en notacién cientifica.
a=~+3-152 =46,75 =260m
Area del triangulo: 3- 2,6 : 2=3,9 m?
Area del segmento: 4,71 -3,9=0,81 m? V=4m-6400%:3=1,1-10"2km3

Votp
3
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SOLUCIONARIO

APLICA TUS COMPETENCIAS

63.

64.

65.

Calcula el coste de los terrenos que hay que expro-
piar para hacer una autopista de 50 km con una an-
chura de 80 m, si se paga a 5 € el metro cuadrado.

Coste: 50000 - 80 - 5=20000 000 = 20 millones de €

Hay que rebajar un monticulo con forma de semies-
fera cuyo radio mide 25 m. Calcula el nimero de via-
jes que tiene que hacer un camion que lleva cada vez
5 metros cubicos.

V=4m-25°:3:2=3272492 m®
N.° de viajes: 32 724,92 : 5 =6 545 viajes.

Calcula los metros cubicos totales de asfalto que hay
que echar en una autopista si tiene 50 km de longitud
y dos direcciones, cada una con una anchura de 20 m.
El grosor del asfalto es de 5 cm

Volumen:
50000 - 20 - 0,05-2=100000 m?

COMPRUEBA LO QUE SABES

1

. Define paralelos y meridianos. Pon un ejemplo ha-

ciendo un dibujo y marcando varios de ellos.

Paralelos: son las circunferencias paralelas al Ecuador.

Meridianos: son las circunferencias méximas que pasan por
los polos.

Paralelo

"""""""" ‘ Meridiano

Meridiano de
Greenwich

. Calcula el area y el volumen de un cubo de arista
a=5m
A=6a’
A=6-52=6-25=150m?2
V=al
V=5°=125m?
. Calcula el area de un prisma hexagonal en el que la

arista de la base mide 6 m y cuya altura es de 15 m

Hay que aplicar el teorema de Pitagoras para hallar la apo-
tema de la base:

I

3m

a=61-3 =+/27 = 520m
P-a

A
52

Ag=6-6-52:2=936m
A=6-1-H

A =6-6-15=540m?
A=2Ag+ A,

A;=2-936+540=727,2 m?

. Calcula el volumen de una piramide cuadrangular en

la que la arista de la base mide 5 m y cuya altura es
de9m

v->la,H
3
A=52.9:3=75m’

. Calcula el area de un tronco de piramide cuadran-

gular en el que la arista de la base mayor mide 8 m;
la de la base menor, 5 m; y la altura, 12 m

AB1 = /12
Ag, = 82 =64 cm?
ABZ = /22

Ag, = 5% = 25 cm?
Tenemos que hallar la apotema del tronco de pirdmide
aplicando el teorema de Pitégoras:

l,=5m

H=12m
>

15m
[;=8m

h=122+157 =+/146,25 =12,09 m
htly
2
A =4-(8+5):2-12,09=314,34 m?
,L\T:IL\BW+ABZ+AL

A, =64+ 25 +314,34 = 404,34 m?

A =4 h

. Calcula el volumen de un tronco de cono en el que el

radio de la base mayor mide 7 m; el de la base menor,
5m;ylaaltura, 11 m




A, =nf?
Ag =777 = 15394 m?
Ag, =mur’

Ag,=T- 52 =78,54 m?

v :%(ABI+ABZ+4/A51 Ay, ) H
V=(153.94+78,50 + /15394 78,54 ) 11:3= 12556 m’

1. Calcula la altura que ha de tener un bhote de conser-
vas de un litro, sabiendo que el diametro de la base
mide 8 cm

R=4cm

Area de la base:
Ay =TR?
Ag=m-42=50,27 cm?

%
V=A, H=H=—
g 1= A,

H=1000:50,27=19,89cm=20cm
8. Calcula el volumen de un helado con forma de cono,
que llena el interior del cono y del que sobresale una

semiesfera en la parte superior. El radio del cono
mide 2,5 cm y la altura es de 15 cm

Volumen del cono:
v=>la,H

3
V=m-25%-15:3=98,17 cm?
Volumen de la semiesfera:
Volumen = inﬁ” 2
V=4m-253:3:2=3272cm?

Volumen del helado:
98,17 + 32,72 = 130,89 cm?®

Winbows/LiNnux GEOGEBRA O
PASO A PASO

66. Halla el area y el volumen de una piramide cuadran-
gular en el que la arista de la base mide 5my la al-
tura tiene 9 m

Resuelto en el libro del alumnado.

67. Halla el area y el volumen de un cilindro recto cuya
base tiene 3 m de radio y su altura es de 7 m

Resuelto en el libro del alumnado.

SOLUCIONARIO

68. Halla el area y el volumen de una piramide cuadran-
gular cuya base tiene una arista de 6 m y cuya altura
esde 10 m

Resuelto en el libro del alumnado.

69. Halla el area y el volumen de un tronco de cono en el
cual el radio de la base mayor mide 9 m; el radio de
la base menor, 4 m; y la altura, 12 m

Resuelto en el libro del alumnado.

PRACTICA

70. Halla el area y el volumen de un prisma hexagonal en
el que la arista de la base mide 8 cm, y la altura, 22 cm

H=22cm

/=8cm

Area total = 1388,6 cm?

Volumen = 3658,1 cm?

71. Halla el area y el volumen de una piramide hexago-
nal en el que la arista de la base mide 7 cm, y la al-

tura, 15¢cm

7

[=7cm

15¢cm

H

Area total = 467,06 m?
Volumen = 636,53 m?
72. Halla el area y el volumen de un cono recto sa-

biendo que el radio de la base mide 4my la altura es
de11m

H=11m

R=4m

Area total = 197,3 m?

Volumen = 184,31 m3
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73. Halla el area y el volumen de un tronco de piramide
cuadrada, en la que la arista de la hase mayor mide
26 cm; la arista de la base menor, 14 cm; y la altura,

8cm
h="14cm '
7cm
=+ €N £ Area total = 197,3 m?
& © h Volumen = 184,31 m?
T 7cm \6cm =
I, =26 cm 13cm 6cm 76. Supongamos que un bote de conservas es totalmente
cilindrico y que el diametro de la base mide 10 cm. Si
Area total = 772,09 m? tiene una capacidad de 1L, ;cuanto medira la altura?

Volumen = 1596,6 m?

74. Halla el area y el volumen de un tronco de cono en el
que el radio de la base mayor mide 7,25 m; el de la
base menor, 4,5 m; y la altura 14,46 m

r=45m

3 6

% D=10cm

< D

=== e - 2,75 m 3:5:5cm

A Aq = 7854 om?
Area total = 1672 cm? V="Ag- H3 )
Volumen = 3 296 cm? 1L=1dm?=1000cm

1000=78,54-H
75. Halla el area y el volumen de una esfera cuyo radio H=1000:78,54=1273

mide 5m H=1273cm



